Doméaca tloha ¢.5

Podrobné rieSenia tejto domécej ulohy treba odovzdat na zaciatku poslednej

prednasky v tomto semestri 22.5. Uloha je za 14 bodov (4 body bonus).

e Priklad 1. Nech G je neorientovany graf bez sluéiek na n vrcholoch. Ak

G méa 56 hran a G’ ma 80 hran, najdite n.
e Priklad 2. Uvedte priklad grafu ktory

a) nemé4 ani Eulerovsky uzavrety tah, ani Hamiltonovsky cyklus.
b) méa Eulerovsky uzavrety tah, ale nema Hamiltonovsky cyklus.
¢) ma Hamiltonovsky cyklus, ale nema Eulerovsky uzavrety tah.

d) méa aj Hamiltonovsky cyklus, aj Eulerovsky uzavrety tah.

e Priklad 3. Nech G = (V, E) je spojity graf bez sluciek, kde |V| = v.
Dokézte, 7e ak |E| > (v/2)?, tak G nemdZe byt bipartitny.

e Priklad 4.
a) Najdite vsetky neizomorfné tiplné bipartitné grafy G = (V, E), kde
V| =6.

b) Kolko je neizomorfnych tuplnych bipartitnych grafov G = (V, E), kde
V| =mn,n> 27

e Priklad 5. Nech G, Gs st neorientované grafy bez slu¢iek. Dokazte, Ze

G1, G5 st izomorfné prave vtedy, ked G, G st izomorfné.

e Priklad 6. Dokazte, Ze neorientovany graf bez sluciek na n vrcholoch,
n—1 n—1
ktory méa viac ako ( 9 ) hran, je stavisly. Ukazte, Ze < 9 ) hran
nestaci.

e Priklad 7.

a) Nech G je graf s k komponentami sivislosti a nech e je hrana grafu G.
Dokazte, 7e potet komponent savislosti grafu G — {e} je mensi ako
k+2.

b) Najdite priklad sivislého grafu G s vrcholom v takym, Ze pocet kom-
ponent sivislosti grafu G — {v} je aspon 5.

c) Nech G je graf s k komponentami savislosti a nech v je vrchol grafu
G. Dokazte, Ze pocet komponent stvislosti grafu G —{v} je nanajvys
k + dega(v).



